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Exercice N 1( 5 points ) 

1) Vérifier que pour tout réel x non nul on a :
𝑒𝑥

𝑒𝑥−1
= 1 +

1

𝑒𝑥−1
 

2) a)  Calculer l’intégrale  I=  
𝑒 𝑡

𝑒 𝑡−1

𝐿𝑛3

𝐿𝑛2
𝑑𝑡 

b)  Calculer alors , l’intégrale J= 
1

𝑒 𝑡−1

𝐿𝑛3

𝐿𝑛2
𝑑𝑡 

 3) Soit l’intégrale K=  
𝑒2𝑡

𝑒 𝑡−1

𝐿𝑛3

𝐿𝑛2
𝑑𝑡 

 Calculer K- I, en déduire K 

Exercice N 2 ( 8 points ) 

1)Soit la fonction f définie  sur  1, +∞  𝑝𝑎𝑟 𝑓 𝑥 =  
1

2
𝑥2 + 1 

    a) Montrer que f est strictement croissante sur  1, +∞  puis déterminer f( 1,  2 ) 

   Soit la suie U définie sur IN  par 𝑢0=1 et 𝑢𝑛+1=𝑓(𝑢𝑛  ) 

     b) Montrer que pour tout n𝜖 𝐼𝑁  1 ≤  𝑢𝑛 ≤  2 

      c) Montrer que U est croissante 

      d) Montrer que U est convergente puis calculer sa limite 

2) Soit la suite V définie sur IN par :𝑣𝑛 = 𝑢𝑛
2 − 2 

     a) Montrer que V est géométrique que l’on caractérisera 

     b) En déduire  𝑣𝑛  puis 𝑢𝑛  à l’aide de n 

     c) Calculer lim𝑛→+∞(𝑣𝑛  )  𝑝𝑢𝑖𝑠 lim𝑛→+∞(𝑢𝑛  ) 

     d) Calculer à l’aide de n la somme𝑆𝑛 =  𝑢𝑘
2𝑘=𝑛

𝑘=0  puis lim𝑛→+∞(
𝑆𝑛

𝑛
 ) 

Exercice N 7 (  7points ) 

On considère la fonction f définie sur  𝑂, +∞    par f(x)=𝑥2  −1 + 𝐿𝑛𝑥     𝑝𝑜𝑢𝑟 𝑥 > 0 et f(0)=0 

On désigne par ( C) sa courbe représentative dans un repère orthonormé ( O, 𝑖  ,𝑗  ) ( unité graphique 2 

cm) 

1) a)  Montrer que f est dérivable à droite de 0 

b) Dresser le tableau de variation de f 
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        2)  a) Déterminer les coordonnées des points d’intersection de la courbe  (C ) avec l’axe des 

abscisses 

            b) Montrer que la courbe ( C) admet au voisinage de +∞ une branche parabolique de 

direction celle de (y’y) 

             c) tracer ( C) 

        3) a) Montrer à l’aide d’une intégration par parties que : 

  𝑓 𝑥  𝑑𝑥 =  
4 − 𝑒3

9

𝑒

1

 

            b) En déduire, en 𝑐𝑚2 l’aire  A de la partie du plan limitée par la courbe (C) , les droites 

d’équations : x=1 ,x=e et y=0 
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